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Soit 𝑓(𝑥) = 1
2𝑥 − 3

pour 𝑥 ∈ ℝ ∖ { 3
2 }.

1. 𝑓 est elle dérivable en 1 ? Si oui préciser 𝑓 ′(1) ainsi que l’équation 𝑇1 de
la tangente en 𝑎 = 1. Représentez-là sur le graphique.

2. Et pour 𝑥 ∈ ℝ ∖ { 3
2 }. 𝑓 est elle dérivable en 𝑥 ? Si oui préciser 𝑓 ′(𝑥).
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Correction :

1. Pour ℎ ≠ 0, soit 𝑡 le taux d’accroissement de la fonction en 1. On a :

𝑡(ℎ) = 𝑓(1 + ℎ) − 𝑓(1)
ℎ

= 1
ℎ

( 1
2(1 + ℎ) − 3

− (−1))

= 1
ℎ

( 1
2ℎ − 1

+ 1)

= 1
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(1 + 2ℎ − 1
2ℎ − 1

)

= 2
2ℎ − 1

Alors lim
ℎ→0

𝑡(ℎ) = −2 ∈ ℝ.
Il s’ensuit que 𝑓 est dérivable en 1 et que 𝑓 ′(1) = −2.
La tangente en 1 a pour équation :

𝑇 ∶ 𝑦 = 𝑓 ′(1)(𝑥 − 1) + 𝑓(1)

Ici 𝑓 ′(1) = −2 ; 𝑓(1) = −1 donc :

𝑇 ∶ 𝑦 = −2𝑥 + 1

2. Généralisation pour 𝑥 ∈ ℝ ∖ { 3
2 }. Soit 𝑡 le taux en 𝑥, on a alors pour ℎ ≠ 0 :



𝑡(ℎ) = 𝑓(𝑥 + ℎ) − 𝑓(𝑥)
ℎ
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2𝑥 − 3

)

= 1
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(2𝑥 − 3 − (2𝑥 + 2ℎ − 3)
(2𝑥 + 2ℎ − 3)(2𝑥 − 3)

)

= 1
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( −2ℎ
(2𝑥 + 2ℎ − 3)(2𝑥 − 3)

)

= −2
(2𝑥 + 2ℎ − 3)(2𝑥 − 3)

Alors lim
ℎ→0

𝑡(ℎ) = −2
(2𝑥 − 3)2 ∈ ℝ.

Il s’ensuit que 𝑓 est dérivable en 𝑥 et que 𝑓 ′(𝑥) = −2
(2𝑥 − 3)2 .
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Soit 𝑓(𝑥) = 1
3𝑥 − 2

pour 𝑥 ∈ ℝ ∖ { 2
3 }.

1. 𝑓 est elle dérivable en 1 ? Si oui préciser 𝑓 ′(1) ainsi que l’équation 𝑇1 de
la tangente en 𝑎 = 1. Représentez-là sur le graphique.

2. Et pour 𝑥 ∈ ℝ ∖ { 2
3 }. 𝑓 est elle dérivable en 𝑥 ? Si oui préciser 𝑓 ′(𝑥).
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Correction :

1. Pour ℎ ≠ 0, soit 𝑡 le taux d’accroissement de la fonction en 1. On a :

𝑡(ℎ) = 𝑓(1 + ℎ) − 𝑓(1)
ℎ

= 1
ℎ

( 1
3(1 + ℎ) − 2

− 1)

= 1
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Alors lim
ℎ→0

𝑡(ℎ) = −3 ∈ ℝ.
Il s’ensuit que 𝑓 est dérivable en 1 et que 𝑓 ′(1) = −3.
La tangente en 1 a pour équation :

𝑇 ∶ 𝑦 = 𝑓 ′(1)(𝑥 − 1) + 𝑓(1)

Ici 𝑓 ′(1) = −3 ; 𝑓(1) = 1 donc :

𝑇 ∶ 𝑦 = −3𝑥 + 4

2. Généralisation pour 𝑥 ∈ ℝ ∖ { 2
3 }. Soit 𝑡 le taux en 𝑥, on a alors pour ℎ ≠ 0 :



𝑡(ℎ) = 𝑓(𝑥 + ℎ) − 𝑓(𝑥)
ℎ

= 1
ℎ

( 1
3(𝑥 + ℎ) − 2

− 1
3𝑥 − 2

)

= 1
ℎ

( 1
3𝑥 + 3ℎ − 2

− 1
3𝑥 − 2

)

= 1
ℎ

(3𝑥 − 2 − (3𝑥 + 3ℎ − 2)
(3𝑥 + 3ℎ − 2)(3𝑥 − 2)

)

= 1
ℎ

( −3ℎ
(3𝑥 + 3ℎ − 2)(3𝑥 − 2)

)

= −3
(3𝑥 + 3ℎ − 2)(3𝑥 − 2)

Alors lim
ℎ→0

𝑡(ℎ) = −3
(3𝑥 − 2)2 ∈ ℝ.

Il s’ensuit que 𝑓 est dérivable en 𝑥 et que 𝑓 ′(𝑥) = −3
(3𝑥 − 2)2 .


