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@ Simplifiez au maximum les expressions suivantes :

()

edx

a(x) = e2x (es" — e”‘)

ai(x) =

a(x) = (e ()

a(x) = P2 (e

er—3e—3x+1
as(x) = R p——)
o 2
a(x) = ———
—18e2x—1
Correction :
eSx
o q (X) = = e8x75x _ e3x.
e X
o ay(x) =e™ x e —e* x e ¥ =5 —eX.
o (13(7() — eH » @bX — 2%
o (14()() — P2 @I — @WX—23x _ X2
2x—3—3x+1 —x—2
€ e
_ _ _ a—x—2-3x
* as(x) = s s S T
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o ag(x) = O 3x=2x+1 — _ " o—5x+6
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@ Calculez les dérivées des fonctions définies par les expressions suivantes :

e —1
f =
1(x) =12
fa(x) = xte 2
3 2

f3(x) = x’ex

—_ ef4x72 )

Correction :

e* —1

ex+2°

o fi(x) =

o f3(x) = x*e 2%,

o f3(x) = x3ex.

, e*(e* +2) —eX(e* —1
f = 2Dt
er 4 2ex — er 4 eX
(ex + 2)2
3e*
(ex +2)2

/

(%) = de 2 1 x(—2e72%)
= 4x3e 2 — 2xte

= 2x3e*2"(2 —x)

/ 2
f3(x) = 3xZex +x3 (—xzei)
= 3x%ex — 2xex

= xex(3x — 2)

Résoudre les équations et inéquations suivantes

e3x—2

. _ =1
(Ez) W—e

(E4) . e3x—1 > _e2x+4
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Correction :

(F1) &= e —e?2=0
;} eX — eZ
= x=2 Car exp st. croissante

L’ensemble solution est § = {2}.

[ ]
e3x72 :
(E2) &= W =e
<:> e3X—2—X—4 — e—]
@ e2X76 — e*]
— 2x—6=—1 Car exp st. croissante
& 2x =5
— x= §
)
, : 5
L’ensemble solution est § = 70
[ ]
(F—3) = er < ex+1
— 2x <x+1 Car exp st. croissante
& x <1

L’ensemble solution est § =] — oo; 1].
. (E4) . e3x—1 > _e2x+4

Comme 31 > 0 et —e2¥t* < 0,
alors I'inégalité ¢! > —e?** est toujours vraie (un nombre positif est tou-
jours supérieur a un nombre négatif).

L’ensemble solution est § = R.

Déterminer le signe des expressions suivantes :
fi(x) = 5xe¥* — 23
fa(x) = x*e ™ —3xPe %

2

Correction :

o f1(x) = 5xe¥* — 2e3* = *(5x — 2).
SurR:
e > 0, donc le signe de f;(x) est celui de 5x — 2 qui est affine croissante et

s’annule en —.

Ainsi on a le tableau de signe suivant :

f(x) - 0 +

o f3(x) = x*e™2¥ — 3xZe2* = xZe (x? — 3).

SurR:

x2e™® > 0 pour tout x et s’annule en x = 0 (car x> = 0), donc le signe de f;(x)
est celui de x* — 3 (sauf en x = 0 o1 f,(0) = 0).
x? — 3 est un polynéme du second degré qui s’annule en x = —/3 et x = /3,
positif a U'extérieur des racines et négatif entre les racines.

Ainsi on a le tableau de signe suivant :




